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ΛΥΣΕΙΣ 

ΕΠΑΝΑΛΗΠΤΙΚΩΝ  2001 

 

ΘΕΜΑ  1ο   

Α.  

α)     Θεωρία : Σχολικό βιβλίο σελίδα 91 

 β)     Α→2 ,   Β →3,    Γ →6 ,     ∆→5 

Β.   

α)  

z1 = 5 2z     ⇔    κ + 15 i = 5(5−λi)     

                           κ + 15i = 25−5λi  

                           κ = 25   και   15 = −5λ       

                           κ = 25   και    λ = −3  

β)   

Έστω z = x + yi    

z z (z z)⋅ − − =5 + 2i   ⇔   x
2 

+ y
2
 – 2yi = 5 + 2i   

                                            x
2
 + y

2
 = 5   και  −2y = 2  

                                            x
2
 + y

2
 = 5   και    y = −1    

Λύνοντας το σύστηµα αυτό βρίσκουµε  (x = 2   και  y = −1)  ή  (x = −2 και y = −1) 

Άρα         z = 2− i    ή    z = −2 –i  

 

ΘΕΜΑ  2ο   
α)    

f(1) = 0    ⇔    1−κ +1 = 0    ⇔    κ = 2  

β)  

Για  κ = 17  έχουµε   f(x) = x
2
 −17x + 1,     οπότε   f ΄(x) = 2x−17  

                           µε   f(0) = 1                            και   f ΄(0) = −17  

Η ζητούµενη εξίσωση είναι η    y− f(0) = f ΄(0)(x−0)    ⇔  

                                                   y−1 = −17x    ⇔  

                                                   y = −17x + 1 

 

ΘΕΜΑ  3ο   

α)  
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β)   

ρ = |z| = |1− i| = 2  
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συνφ  = 
α
ρ
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     και    ηµφ =  

β
ρ

 =  
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Εποµένως   φ = 
7

4

π
  

Άρα η τριγωνοµετρική µορφή του z είναι η     z = 2
7 7

i
4 4

π π συν + ηµ 
 

  

γ)  

Ο κύκλος µε κέντρο  Κ(2,  0) και ακτίνα ρ = 2   έχει εξίσωση   (x−2)
2
 + y

2
 = 2   (1) 

και η εικόνα του  z = 1− i  είναι το σηµείο  Μ(1, −1)  . 

Επειδή οι συντεταγµένες του  Μ  εύκολα διαπιστώνουµε ότι επαληθεύουν την 

εξίσωση  (1),  σηµαίνει ότι η εικόνα του z  βρίσκεται στον παραπάνω κύκλο.  

 

ΘΕΜΑ  4ο   
α)  

To πεδίο ορισµού της  f  είναι το  Αf = ℝ  και για κάθε  x∈ℝ  έχουµε  

f ΄(x) = 
2

1

1 x

′ 
 + 

= 
2 2

2x

(1 x )

−

+
 

β)  

f ΄(x) = 0   ⇔    
2 2

2x

(1 x )

−

+
= 0    ⇔    x = 0  

Πρόσηµο της  f ΄ και  µονοτονία της f   

x −∞                  0                  +∞ 

f΄             +          0         −  

f                          | 

  

 

Από τον πίνακα βλέπουµε ότι η  f  είναι  γνησίως αύξουσα στο  (−∞ ,  0]   

                                                                 γνησίως φθίνουσα στο  [0 ,  +∞ ) 

                                                          και  παρουσιάζει µέγιστο για x = 0  το  f(0) = 1 

γ)  

Επειδή   
x
lim f (x)
→−∞

= 
2x

1
lim

1 x→−∞ +
=

2x

1
lim

x→−∞
= 0 ,  η ευθεία µε εξίσωση  y = 0 είναι 

οριζόντια ασύµπτωτη της γραφικής παράστασης της f στο  −∞. 

Επίσης αφού   
x
lim f (x)
→+∞

= 
2x

1
lim

1 x→+∞ +
=

2x

1
lim

x→+∞
= 0 ,   η ευθεία µε εξίσωση  y = 0 

είναι οριζόντια ασύµπτωτη της γραφικής παράστασης της f  και στο  +∞ 

 

 

 

 


